
第四讲特殊与一般

通常情形下，特殊问题相对于一般化后的问题往往比较简单。在遇到比较复杂的一般问

题时，我们往往从特殊情形入手，然后思考一般情形能否转化为特殊情形，或解决特殊情形

的思想方法能否用于一般情形。数学教师要注重培养学生将一些特殊命题扩展为一般命题的

能力。

例1.柯西不等式（特殊）


，

其中 .

柯西不等式的推广（一般）


其中 .

注：柯西不等式有很多证法，很自然会思考

哪一种证法可用于其推广的证明.

是否可用柯西不等式证明其推广.


柯西不等式可由平均不等式证明.


其推广类似地可证明


用柯西证明其推广

时，对 归纳易证.


一般情形，取 使 ，取 ， 
即可！



例2.特殊命题

（1）已知 ， .

求证：  .

（2）已知 ， .

求证： .

一般命题

若函数 的图象关于点 对称， 在 上为凸（凹）

函数. 

若  且 ，则  .

若  且 ，则  .

由这个一般命题，我们又可以编造很多特殊命题.


如：已知 ， ，且 .


求证：  .

已知 ， ，且 .


求证：  .

例3.特殊命题


已知 ，求证：


（1）

（2）  

一般命题

已知 ， ，求证：


更一般地有:

已知 ， ， ，求证：



 .

例4.已知数列 满足 ， .

（1）证明：  （特殊）

（2） ，  时恒有

（一般）


求 的最大值，并证明 .

例5.（1）求证： （特殊）

（2） 为 型素数，求证： （一般）.

事物都是一分为二的。特殊问题往往是孤立的、静止的，而将无数个特殊问题有机地结

合起来的一般问题往往是联系的、运动的、发展的。一般化后更易发现规律、更便于求解。

例6.特殊命题

，求 的数字和.

一般命题

，其中 为正整数，且 的位数 ，求 的数字和.

例7求 （特殊）


求 （一般）


求 （一般）


例8.求  （特殊）


求 （一般）


求  .（更一般）

个

个


