
2022 夏令营代数讲义 

1.设整数 2n  . 1 2, ,..., na a a 为两两不同的实数.证明： 11
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2. 对任意满足 4 zyxxyz 的实数 zyx ,, ,证明： 22 )6()6(  zxyz  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

)5(8)6( 2  xyzxy



3、已知数列  nx 满足 1 2x  ，对于任意的正整数 n，均有 1 8 3n n nx x x      

（1）证明：数列  nx 收敛，并求其极限; 

（2）对于每个正整数 n，证明： 1 2 ... 1nn x x x n       

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



4、设整数 2n  ，实数 1 2, ,... nx x x 满足 2
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5.证明：存在唯一的函数  ,f x y ，这里 *,x y N ，使得对于任意 *,x y N ，均

有 

                                  ,f x x x ； 

   , ,f x y f y x  

     , ,x y f x y yf x x y    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



6 、设 Zn .对于每个  1,2,.....,i j n、 ， ija 为正实数，且满足 1ij jia a  .设
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7、设 1 2, ,......a a 为整数列，d 为整数.对一切正整数 n，数列  na 满足：（1） na 为

素数；（2） 2 1n n na a a d    .证明：  na 为常数列.   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



8.正整数数列 1 2, ,c c 满足：对任意正整数 ,m n，若
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9、设 ， ，， ， ， ， 均为正数，则
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10.已知整数系数多项式 𝑓(𝑥) = 𝑥ହ + 𝑎ଵ𝑥ସ + 𝑎ଶ𝑥ଷ + 𝑎ଷ𝑥ଶ + 𝑎ସ𝑥 + 𝑎ହ，若 𝑓൫√3 +

√2൯ = 0，𝑓(1) + 𝑓(3) = 0，求 𝑓(−1) 的值.  

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 

 

 

 

 

 



11、设 n为正整数，实数 1 2, , , nx x x 满足 1 2 nx x x    

（1）证明：
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（2）证明：等号成立的充要条件是 1 2, , , nx x x 成等差数列。    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



12.设 1 2, , , na a a 是给定的不全为 0 的实数，且

      2 2 2 2 2 2
1 1 1 2 2 2 1 2 1 2n n n n nr x a r x a r x a x x x a a a                对一切

1 2, , , nx x x R 成立，试求 1 2, , , nr r r  

 


